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Matematička indukcijaMatematička indukcijaMatematička indukcijaMatematička indukcija    

Peanove aksiomePeanove aksiomePeanove aksiomePeanove aksiome    
Aksiomatsko određivanjeAksiomatsko određivanjeAksiomatsko određivanjeAksiomatsko određivanje prirodnih brojeva našao je Dedekind prirodnih brojeva našao je Dedekind prirodnih brojeva našao je Dedekind prirodnih brojeva našao je Dedekind    1888, a zatim 1888, a zatim 1888, a zatim 1888, a zatim 
Đuzepe PeanoĐuzepe PeanoĐuzepe PeanoĐuzepe Peano    1891. godine. 1891. godine. 1891. godine. 1891. godine. Opisna, jednostavnija verzija Peanovih aksioma Opisna, jednostavnija verzija Peanovih aksioma Opisna, jednostavnija verzija Peanovih aksioma Opisna, jednostavnija verzija Peanovih aksioma 
je:je:je:je:    
1.1.1.1. 1 je prirodan broj,1 je prirodan broj,1 je prirodan broj,1 je prirodan broj,    
2.2.2.2. SlSlSlSljjjjedbenik ma kog prirodnog broja je prirodan edbenik ma kog prirodnog broja je prirodan edbenik ma kog prirodnog broja je prirodan edbenik ma kog prirodnog broja je prirodan broj.broj.broj.broj.    
3.3.3.3. 1 nije sl1 nije sl1 nije sl1 nije sljjjjedbenik nijednog prirodnog broja,edbenik nijednog prirodnog broja,edbenik nijednog prirodnog broja,edbenik nijednog prirodnog broja,    
4.4.4.4. Svaki prirodan broj je slSvaki prirodan broj je slSvaki prirodan broj je slSvaki prirodan broj je sljjjjedbenik najviše jednog prirodnog broja.edbenik najviše jednog prirodnog broja.edbenik najviše jednog prirodnog broja.edbenik najviše jednog prirodnog broja.    
5.5.5.5. Aksioma indukcije: Ako skup S zadovoljavaAksioma indukcije: Ako skup S zadovoljavaAksioma indukcije: Ako skup S zadovoljavaAksioma indukcije: Ako skup S zadovoljava uvjete uvjete uvjete uvjete:1.:1.:1.:1. S∈∈∈∈1  2. 2. 2. 2. SkSk ∈∈∈∈⇒⇒⇒⇒∈∈∈∈ '  sa  sa  sa  sa 
(svakim članom sadrži i njegovog sl(svakim članom sadrži i njegovog sl(svakim članom sadrži i njegovog sl(svakim članom sadrži i njegovog sljjjjedbenika), 3.onda S sadrži sve prirodne edbenika), 3.onda S sadrži sve prirodne edbenika), 3.onda S sadrži sve prirodne edbenika), 3.onda S sadrži sve prirodne 
brojeve.brojeve.brojeve.brojeve.    
Princip dobrog uređenjaPrincip dobrog uređenjaPrincip dobrog uređenjaPrincip dobrog uređenja    

Svaki neprazan skup prirodnih brojeva ima najmanji elemenat.Svaki neprazan skup prirodnih brojeva ima najmanji elemenat.Svaki neprazan skup prirodnih brojeva ima najmanji elemenat.Svaki neprazan skup prirodnih brojeva ima najmanji elemenat.    
Princip matematičke indukcijePrincip matematičke indukcijePrincip matematičke indukcijePrincip matematičke indukcije    

Neka je S podskup od N koji ima slNeka je S podskup od N koji ima slNeka je S podskup od N koji ima slNeka je S podskup od N koji ima sljjjjedeća dva svojstva:edeća dva svojstva:edeća dva svojstva:edeća dva svojstva:    
(1) 1 je u S;(1) 1 je u S;(1) 1 je u S;(1) 1 je u S;    
(2) ako je broj k u sku(2) ako je broj k u sku(2) ako je broj k u sku(2) ako je broj k u skupu S, onda je i broj k+1 u skupu S.pu S, onda je i broj k+1 u skupu S.pu S, onda je i broj k+1 u skupu S.pu S, onda je i broj k+1 u skupu S.    
Onda je S = N.Onda je S = N.Onda je S = N.Onda je S = N.    

Drugi princip matematičke indukcijeDrugi princip matematičke indukcijeDrugi princip matematičke indukcijeDrugi princip matematičke indukcije    
          Neka je S podskup od N koji ima sl          Neka je S podskup od N koji ima sl          Neka je S podskup od N koji ima sl          Neka je S podskup od N koji ima sljjjjedeća dva svojstva:edeća dva svojstva:edeća dva svojstva:edeća dva svojstva:    

(1) 1 je u S;(1) 1 je u S;(1) 1 je u S;(1) 1 je u S;    
(2) ako su svi prirodni brojevi manji od k+1 u sku(2) ako su svi prirodni brojevi manji od k+1 u sku(2) ako su svi prirodni brojevi manji od k+1 u sku(2) ako su svi prirodni brojevi manji od k+1 u skuppppu S, onda je i broj k+1 u u S, onda je i broj k+1 u u S, onda je i broj k+1 u u S, onda je i broj k+1 u 
skupu Sskupu Sskupu Sskupu S    
Onda Onda Onda Onda je S = N.je S = N.je S = N.je S = N.    

Polazeći od Peanovih aksioma može se dokazati da su princip dobrog Polazeći od Peanovih aksioma može se dokazati da su princip dobrog Polazeći od Peanovih aksioma može se dokazati da su princip dobrog Polazeći od Peanovih aksioma može se dokazati da su princip dobrog 
uređenja, princip matematičke indukcije i drugi princip matematičke indukcije uređenja, princip matematičke indukcije i drugi princip matematičke indukcije uređenja, princip matematičke indukcije i drugi princip matematičke indukcije uređenja, princip matematičke indukcije i drugi princip matematičke indukcije 
ekvivalentna tvrđenja, tj. ako pretpostavimo da važi bilo koji od njih, onda se ekvivalentna tvrđenja, tj. ako pretpostavimo da važi bilo koji od njih, onda se ekvivalentna tvrđenja, tj. ako pretpostavimo da važi bilo koji od njih, onda se ekvivalentna tvrđenja, tj. ako pretpostavimo da važi bilo koji od njih, onda se 
druga dva mogu dobitidruga dva mogu dobitidruga dva mogu dobitidruga dva mogu dobiti kao posl kao posl kao posl kao posljjjjedice. edice. edice. edice. Peti Peanov akPeti Peanov akPeti Peanov akPeti Peanov aksiom je upravo ovdje siom je upravo ovdje siom je upravo ovdje siom je upravo ovdje 
formuliraniformuliraniformuliraniformulirani princip matematičke indukcije. princip matematičke indukcije. princip matematičke indukcije. princip matematičke indukcije.    

ZADACI:ZADACI:ZADACI:ZADACI:    
    
1.1.1.1. Dokazati jednakost Dokazati jednakost Dokazati jednakost Dokazati jednakost     
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DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:    
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2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važi za n=i za n=i za n=i za n=k k k k     
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važvažvažvaži i za n=k+1i i za n=k+1i i za n=k+1i i za n=k+1    
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PođPođPođPođimo od lijeve strane jednakosti(2) imo od lijeve strane jednakosti(2) imo od lijeve strane jednakosti(2) imo od lijeve strane jednakosti(2)     
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Iz (1Iz (1Iz (1Iz (1) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važi za i za i za i za (((( ))))(((( ))))Nnn ∈∈∈∈∀∀∀∀     
    

2.2.2.2. Dokazati da za svako n EN vrijedi jednakostDokazati da za svako n EN vrijedi jednakostDokazati da za svako n EN vrijedi jednakostDokazati da za svako n EN vrijedi jednakost    
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DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:    
1)Dokaž1)Dokaž1)Dokaž1)Dokažiiiimmmmo za n=1:o za n=1:o za n=1:o za n=1:    
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2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važi za n=k i za n=k i za n=k i za n=k     
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važvažvažvaži i za n=k+1i i za n=k+1i i za n=k+1i i za n=k+1    
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PođPođPođPođimo od imo od imo od imo od lijeve strane jednakosti(2) lijeve strane jednakosti(2) lijeve strane jednakosti(2) lijeve strane jednakosti(2)     
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Iz (1) i (2) slijedIz (1) i (2) slijedIz (1) i (2) slijedIz (1) i (2) slijedi da jednakost važi da jednakost važi da jednakost važi da jednakost važi za i za i za i za (((( ))))(((( ))))Nnn ∈∈∈∈∀∀∀∀     
    

3.3.3.3. Dokazati da za svako n EN vrijedi jednakostDokazati da za svako n EN vrijedi jednakostDokazati da za svako n EN vrijedi jednakostDokazati da za svako n EN vrijedi jednakost    
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DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:    
1)Dokaž1)Dokaž1)Dokaž1)Dokažiiiimmmmo za n=1:o za n=1:o za n=1:o za n=1:    
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2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važi za n=k i za n=k i za n=k i za n=k     
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važvažvažvaži i za n=k+1i i za n=k+1i i za n=k+1i i za n=k+1    
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PođPođPođPođimo od lijeve strane jednakosti(2)imo od lijeve strane jednakosti(2)imo od lijeve strane jednakosti(2)imo od lijeve strane jednakosti(2)    
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4.4.4.4. Dokazati da za svako n EN vrijedi jednakostDokazati da za svako n EN vrijedi jednakostDokazati da za svako n EN vrijedi jednakostDokazati da za svako n EN vrijedi jednakost    
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DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:    
1)Dokaž1)Dokaž1)Dokaž1)Dokažiiiimmmmo za n=1:o za n=1:o za n=1:o za n=1:  
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5.5.5.5. Dokazati: Dokazati: Dokazati: Dokazati:     
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1)Dokažimo prvo da za n=1 vrijedi tvrdnja(1)1)Dokažimo prvo da za n=1 vrijedi tvrdnja(1)1)Dokažimo prvo da za n=1 vrijedi tvrdnja(1)1)Dokažimo prvo da za n=1 vrijedi tvrdnja(1)    

00196428321964282196
23 ====⇒⇒⇒⇒−−−−−−−−⇒⇒⇒⇒−−−−−−−−++++

    

2)Dokaž2)Dokaž2)Dokaž2)Dokažimo sada tvrdnju:imo sada tvrdnju:imo sada tvrdnju:imo sada tvrdnju:    
    
    

tj:tj:tj:tj: (((( )))) (((( )))) (((( ))))(((( ))))qkpk
kk

196412821964282
21323 ====−−−−++++−−−−⇒⇒⇒⇒====−−−−−−−− ++++++++++++     

U dokazivanju pođU dokazivanju pođU dokazivanju pođU dokazivanju pođimo od pretpostavke: imo od pretpostavke: imo od pretpostavke: imo od pretpostavke:     

pk

pk

k

k

19683222428

82/1964282

23

323

⋅⋅⋅⋅====−−−−−−−−⋅⋅⋅⋅

========−−−−−−−−
++++

++++

    

    
IzvršIzvršIzvršIzvršimo transformaciju lijeve strane:imo transformaciju lijeve strane:imo transformaciju lijeve strane:imo transformaciju lijeve strane:    

pkk
k

1968196428282
53 ⋅⋅⋅⋅====−−−−−−−−−−−−−−−−++++     

(((( )))) (((( )))) kpk
k

196196841282
213 ++++⋅⋅⋅⋅====−−−−++++−−−−++++++++     

(((( )))) (((( )))) (((( ))))kpk
k ++++====−−−−++++−−−−++++++++

819641282
213

    
    

Sada je jasno da je izraz na desnoj strani oblika 196q(qEZ)tj:Sada je jasno da je izraz na desnoj strani oblika 196q(qEZ)tj:Sada je jasno da je izraz na desnoj strani oblika 196q(qEZ)tj:Sada je jasno da je izraz na desnoj strani oblika 196q(qEZ)tj:    
(((( )))) (((( )))) qk
k

19641282
213 ====−−−−++++−−−−++++++++     

Na osnovu 1) i 2) izraz je djeljiv sa 196 zNa osnovu 1) i 2) izraz je djeljiv sa 196 zNa osnovu 1) i 2) izraz je djeljiv sa 196 zNa osnovu 1) i 2) izraz je djeljiv sa 196 za a a a (((( ))))(((( ))))Nnn ∈∈∈∈∀∀∀∀     
 

    

6.6.6.6. Dokazati da za svako n ENDokazati da za svako n ENDokazati da za svako n ENDokazati da za svako n EN        4564 −−−−++++⋅⋅⋅⋅ n
n  djeljivo s 25. djeljivo s 25. djeljivo s 25. djeljivo s 25.    

DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:    
1)Dokaž1)Dokaž1)Dokaž1)Dokažiiiimmmmo za n=1:o za n=1:o za n=1:o za n=1:    

254564
1 ====−−−−++++⋅⋅⋅⋅     

2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važi za n=k i za n=k i za n=k i za n=k     
    

P:P:P:P: pk
k

254564 ====−−−−++++⋅⋅⋅⋅     
važvažvažvaži i za n=k+1i i za n=k+1i i za n=k+1i i za n=k+1    

T:T:T:T: (((( )))) qk
k

2541564
1 ====−−−−++++++++⋅⋅⋅⋅ ++++

    
DokazDokazDokazDokazivanje možemo početi od tvrdnje koristećivanje možemo početi od tvrdnje koristećivanje možemo početi od tvrdnje koristećivanje možemo početi od tvrdnje koristeći pretpostavku(P):i pretpostavku(P):i pretpostavku(P):i pretpostavku(P):    

(((( ))))
(((( ))))

(((( )))) qkpkp

kkkk

kk

kk

kk

2516252525256

25254564625242530646

45564641564
1

====++++−−−−====++++−−−−⋅⋅⋅⋅

====++++−−−−−−−−++++⋅⋅⋅⋅====++++−−−−−−−−++++⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅

====−−−−++++++++⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅====−−−−++++++++⋅⋅⋅⋅ ++++

    

    
Iz (1Iz (1Iz (1Iz (1) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važi za i za i za i za (((( ))))(((( ))))Nnn ∈∈∈∈∀∀∀∀  

    
7.7.7.7. Dokazati da za svako n EN izraz Dokazati da za svako n EN izraz Dokazati da za svako n EN izraz Dokazati da za svako n EN izraz 27403

32 −−−−++++++++ n
n djeljivo sa 64.djeljivo sa 64.djeljivo sa 64.djeljivo sa 64.    

(((( )))) (((( )))) (((( ))))(((( ))))412821964282196
21323 −−−−++++−−−−⇒⇒⇒⇒−−−−−−−− ++++++++++++ kk

kk
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DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:    
1)Dokaž1)Dokaž1)Dokaž1)Dokažiiiimmmmo za n=1:o za n=1:o za n=1:o za n=1:    

644256274024327403
32 ⋅⋅⋅⋅========−−−−++++====−−−−++++++++     

2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važ2)Dokažimo sada da ako važi za n=k i za n=k i za n=k i za n=k     
    

P:P:P:P: pk
k

6427403
32 ====−−−−++++++++

    
važvažvažvaži i za n=k+1i i za n=k+1i i za n=k+1i i za n=k+1    

T:T:T:T: 
(((( )))) (((( )))) qk
k

64271403
312 ====−−−−++++++++++++++++

    
Dokazivanje možemo početi od tvrdnje koristećDokazivanje možemo početi od tvrdnje koristećDokazivanje možemo početi od tvrdnje koristećDokazivanje možemo početi od tvrdnje koristeći pretpostavku(P):i pretpostavku(P):i pretpostavku(P):i pretpostavku(P):    

(((( )))) (((( ))))
(((( ))))

(((( )))) qkpkp

kkkk

kk

kk

kk

6445964256320649

25632027403925624732036039

134039271403

3232

32312

====++++−−−−====++++−−−−⋅⋅⋅⋅

====++++−−−−−−−−++++====++++−−−−−−−−++++⋅⋅⋅⋅

====++++++++⋅⋅⋅⋅====−−−−++++++++
++++++++

++++++++++++

    

    
Iz (1Iz (1Iz (1Iz (1) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važi za i za i za i za (((( ))))(((( ))))Nnn ∈∈∈∈∀∀∀∀  

8.8.8.8. Dokazati da za svako n ENDokazati da za svako n ENDokazati da za svako n ENDokazati da za svako n EN        3024310
12 −−−−−−−−⋅⋅⋅⋅ ++++ nn  djeljivo s 2 djeljivo s 2 djeljivo s 2 djeljivo s 24444....    

Dokaz:Dokaz:Dokaz:Dokaz:    
Tvrđenje je tačno za n =1, jer je broj 10 • 3Tvrđenje je tačno za n =1, jer je broj 10 • 3Tvrđenje je tačno za n =1, jer je broj 10 • 3Tvrđenje je tačno za n =1, jer je broj 10 • 33333    ---- 24  24  24  24 ---- 30 = 24 • 9 deljiv sa 24 . 30 = 24 • 9 deljiv sa 24 . 30 = 24 • 9 deljiv sa 24 . 30 = 24 • 9 deljiv sa 24 .    
Pretpostavimo da tvrđenje važi za n = k , tj. da je broj 10 • 3Pretpostavimo da tvrđenje važi za n = k , tj. da je broj 10 • 3Pretpostavimo da tvrđenje važi za n = k , tj. da je broj 10 • 3Pretpostavimo da tvrđenje važi za n = k , tj. da je broj 10 • 32k2k2k2k+1+1+1+1    ---- 24k  24k  24k  24k ---- 30  30  30  30 
ddddeljiv sa 24.Potrebno je dokazati da tvrđenje važi i za n =k +1, tj. da je, broj 10 eljiv sa 24.Potrebno je dokazati da tvrđenje važi i za n =k +1, tj. da je, broj 10 eljiv sa 24.Potrebno je dokazati da tvrđenje važi i za n =k +1, tj. da je, broj 10 eljiv sa 24.Potrebno je dokazati da tvrđenje važi i za n =k +1, tj. da je, broj 10 
• 3• 3• 3• 32k2k2k2k+3+3+3+3    ---- 24(k +1)  24(k +1)  24(k +1)  24(k +1) ---- 30 deljiv sa 24 .Kako je: 10 • 3 30 deljiv sa 24 .Kako je: 10 • 3 30 deljiv sa 24 .Kako je: 10 • 3 30 deljiv sa 24 .Kako je: 10 • 32k+32k+32k+32k+3    ---- 24(k + 1) 24(k + 1) 24(k + 1) 24(k + 1)----30 = 9•10• 30 = 9•10• 30 = 9•10• 30 = 9•10• 
33332k+12k+12k+12k+1    ---- 9 • 24k + 8 • 24k  9 • 24k + 8 • 24k  9 • 24k + 8 • 24k  9 • 24k + 8 • 24k ---- 9 • 30 + 216  = 9  9 • 30 + 216  = 9  9 • 30 + 216  = 9  9 • 30 + 216  = 9 ----(10 • 3(10 • 3(10 • 3(10 • 32k+12k+12k+12k+1    ---- 24k  24k  24k  24k ---- 30) + 24 • (8k  30) + 24 • (8k  30) + 24 • (8k  30) + 24 • (8k 
+ 9)  i  1+ 9)  i  1+ 9)  i  1+ 9)  i  10 • 3 0 • 3 0 • 3 0 • 3 2k+12k+12k+12k+1    ---- 24k  24k  24k  24k ----30 = 2430 = 2430 = 2430 = 24pppp po pretpostavci, to je po pretpostavci, to je po pretpostavci, to je po pretpostavci, to je    10 • 310 • 310 • 310 • 32k+32k+32k+32k+3    ---- 24(k + 1)  24(k + 1)  24(k + 1)  24(k + 1) ----    
30 = 24 • (930 = 24 • (930 = 24 • (930 = 24 • (9pppp + 8k + 9).  + 8k + 9).  + 8k + 9).  + 8k + 9).     
Dakle, po principu matematičke indukcije, datiDakle, po principu matematičke indukcije, datiDakle, po principu matematičke indukcije, datiDakle, po principu matematičke indukcije, dati    broj je deljiv sa 24 za svaki broj je deljiv sa 24 za svaki broj je deljiv sa 24 za svaki broj je deljiv sa 24 za svaki 
prirodan broj. prirodan broj. prirodan broj. prirodan broj.     
9.Principom matematičke indukcije dokazati9.Principom matematičke indukcije dokazati9.Principom matematičke indukcije dokazati9.Principom matematičke indukcije dokazati    

⇒⇒⇒⇒
















====

100

110

011

A

(((( ))))



















 −−−−

====

100

10

2

1
1

n

nn
n

A
n

    

DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:DOKAZ:    
    
1)za n=1 je:1)za n=1 je:1)za n=1 je:1)za n=1 je:    
    
    
    

    

2)pretpostavimo da je za n=k2)pretpostavimo da je za n=k2)pretpostavimo da je za n=k2)pretpostavimo da je za n=k                                                    

(((( ))))



















 −−−−

====

100

10

2

1
1

k

kk
k

A
k

    

(((( ))))
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 −−−−

====

100

110

011

100

110

2

111
11

A
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i dokažmo da je tada i   i dokažmo da je tada i   i dokažmo da je tada i   i dokažmo da je tada i   

(((( ))))





















++++

++++
++++

====++++

100

110

2

1
11

1
k

kk
k

A
k

    

pođpođpođpođimo od:imo od:imo od:imo od: 

(((( ))))



















 −−−−

====

100

10

2

1
1

k

kk
k

A
k

     

(((( )))) (((( ))))





















++++

−−−−
++++++++

====⇒⇒⇒⇒


































 −−−−

==== ++++

100

110

2

1
11

100

110

011

.

100

10

2

1
1

1
k

kk
kk

Ak

kk
k

xAA
kk

    

(((( ))))





















++++

++++
++++

====++++

100

110

2

1
11

1
k

kk
k

A
k

 

Iz (Iz (Iz (Iz (1111) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važ) i (2) slijedi da jednakost važi za i za i za i za (((( ))))(((( ))))Nnn ∈∈∈∈∀∀∀∀  

10.Dokazati nejednakost:10.Dokazati nejednakost:10.Dokazati nejednakost:10.Dokazati nejednakost: (((( ))))Nnn
k

n

k

∈∈∈∈>>>>∑∑∑∑
====1

1
 vrijedi za svaki  vrijedi za svaki  vrijedi za svaki  vrijedi za svaki 2≥≥≥≥n     

Dokaz:Dokaz:Dokaz:Dokaz:    

1)Za n=2 slijedi 1)Za n=2 slijedi 1)Za n=2 slijedi 1)Za n=2 slijedi 12122122

2

1
1 >>>>⇔⇔⇔⇔>>>>⇔⇔⇔⇔>>>>++++⇔⇔⇔⇔>>>>++++     

2)pretpostavimo da vrijedi za n=k+12)pretpostavimo da vrijedi za n=k+12)pretpostavimo da vrijedi za n=k+12)pretpostavimo da vrijedi za n=k+1    
    

1

1

1

2

1

1

1
++++>>>>

++++
++++++++++++ k

k
L     

I dokažimo I dokažimo I dokažimo I dokažimo da važi  i za n=k+2:da važi  i za n=k+2:da važi  i za n=k+2:da važi  i za n=k+2:    

2

2

1

1

1

2

1

1

1
++++>>>>

++++
++++

++++
++++++++++++ k

kk
L     

Pođimo od pretpostavke:Pođimo od pretpostavke:Pođimo od pretpostavke:Pođimo od pretpostavke:    1

1

1

2

1

1

1
++++>>>>

++++
++++++++++++ k

k
L  i kako je  i kako je  i kako je  i kako je 

2

1

1

1

++++
>>>>

++++ kk
    

    

Važi:Važi:Važi:Važi:    
2

111

2

121

2

1
1

1

1

1

1

2

1

1

1

++++

++++++++++++
>>>>

++++

++++++++++++
====

++++
++++++++>>>>

++++
++++

++++
++++++++++++

k

kk

k

kk

k
k

kk
L     

2

2

2

2

11
++++====

++++

++++
====

++++

++++++++
==== k

k

k

k

k
    dakle:    dakle:    dakle:    dakle:    2

2

1

1

1

2

1

1

1
++++>>>>

++++
++++

++++
++++++++++++ k

kk
L     

Iz (1Iz (1Iz (1Iz (1) i (2) slijedi da j) i (2) slijedi da j) i (2) slijedi da j) i (2) slijedi da jednakost važednakost važednakost važednakost važi za i za i za i za (((( ))))(((( ))))(((( ))))2≥≥≥≥∈∈∈∈∀∀∀∀ nNnn  

    
******moguće su štamparske greške************moguće su štamparske greške************moguće su štamparske greške************moguće su štamparske greške******    


